
   ARCLENGTH: 

    

 

 

                l                    b 

 (dl)2= (dx)2+(dy)2 

               a                               𝑙 = ∫ √(𝑑𝑥)2 + (𝑑𝑦)2𝑏

𝑎
 

   i sabent la dedinició de derivada: “f’(x)= dy/dx” 

   l= ∫ √1 + (𝑓′(𝑥))2𝑑𝑥
𝑏

𝑎
      

   En triangle no rectangle s= ∫ √(𝑥′(𝑡))
2

+ (𝑦′(𝑡))2𝑑𝑡
𝑏

𝑎
 

   x(t)= u(t)   i  y(t)=v(t)    𝑠 = ∫ √‖
𝑑

𝑑𝑡
𝑟(𝑢(𝑡), 𝑣(𝑡))‖ 𝑑𝑡

𝑏

𝑎
= 

 = ∫ √𝑢′(𝑡)2𝑟𝑢⃗⃗⃗⃗ 𝑟𝑢⃗⃗⃗⃗ + 2𝑢′(𝑡)𝑣′(𝑡)𝑟𝑢⃗⃗⃗⃗ 𝑟𝑣⃗⃗⃗ ⃗ + 𝑣′(𝑡)2𝑟𝑣⃗⃗⃗ ⃗𝑟𝑣⃗⃗⃗ ⃗ 𝑑𝑡
𝑏

𝑎
     

   On 𝑟𝑢⃗⃗⃗⃗    i  𝑟𝑣⃗⃗⃗ ⃗   són els respectius vectors unitaris de u(t) i v(t).     

ds2= (du  dv) 
𝐸 𝐹
𝐹 𝐺

    
𝑑𝑢
𝑑𝑣

    on E=𝑟𝑢⃗⃗⃗⃗ 𝑟𝑢⃗⃗⃗⃗   ,  F=𝑟𝑢⃗⃗⃗⃗ 𝑟𝑣⃗⃗⃗ ⃗  ,  G=𝑟𝑣⃗⃗⃗ ⃗𝑟𝑣⃗⃗⃗ ⃗ 

i on 𝑟 = 𝑢⃗⃗ + 𝑣⃗         si  𝑢⃗⃗ fos perpendicular a 𝑣⃗  el terme       

                                   2𝑢′(𝑡)𝑣′(𝑡)𝑟𝑢⃗⃗⃗⃗ 𝑟𝑣⃗⃗⃗ ⃗   no existiria  

 

 

 



Segons Hermite: 𝑔12 = 𝑔21       

 

 

 

 

                                  L 

                                                      𝑦1 = 𝑛. 𝑥1 + 𝑞 

                 R1                  R2               𝑦2 = 𝑚. 𝑥2 + 𝑝   

 

        

                                                    ∆x= 
𝑦2−𝑝

𝑚
−

𝑦1−𝑞

𝑛
  

                                                    ∆𝑦 =  𝑦2 − 𝑦1 

Quan hi apareix la variable temps, n1= n+ v.t0   i  m1= m+ v.t0 

O sigui: n= 𝑣1.𝑡𝑛      i   m=𝑣2. 𝑡𝑛 

∫ 𝑑𝐿 = ∫ √(
𝑦2 − 𝑝

𝑚1
−

𝑦1 − 𝑞

𝑛1
)2. 𝑔11 + 2. (

𝑦2 − 𝑝

𝑚1
−

𝑦1 − 𝑞

𝑛1
) (𝑦2 − 𝑦1). 𝑔12+. (𝑦2 − 𝑦1)2. 𝑔22 

 

Si multipliquem i dividim per dt, on dt= 𝑡𝑛 − 𝑡0 

∫ √(
𝑦2 − 𝑝

𝑚1
−

𝑦1 − 𝑞

𝑛1
)2. 𝑔11 + 2. (

𝑦2 − 𝑝

𝑚1
−

𝑦1 − 𝑞

𝑛1
) (𝑦2 − 𝑦1). 𝑔12+. (𝑦2 − 𝑦1)2. 𝑔22 

 



∫ √(
(

𝑦2−𝑝

𝑚1
−

𝑦1−𝑞

𝑛1
)

𝑑𝑡2 )2. 𝑔11 + 2. (
(

𝑦2−𝑝

𝑚1
−

𝑦1−𝑞

𝑛1
)

𝑑𝑡2 ) (𝑦2 − 𝑦1). 𝑔12 + (
(𝑦2−𝑦1)

𝑑𝑡2 )
2

. 𝑔22  . dt 

 

   

∫ 𝑑𝐿 = ∫ √(
[𝑦2𝑛1−𝑝𝑛1−𝑦1𝑚1+𝑞𝑚1]

𝑑𝑡2𝑚1𝑛1
)2. 𝑔11 + 2. (

[𝑦2𝑛1−𝑝𝑛1−𝑦1𝑚1+𝑞𝑚1]

𝑑𝑡2𝑚1𝑛1
) . (𝑦2 − 𝑦1). 𝑔12 + (

(𝑦2−𝑦1)

𝑑𝑡2 )
2

𝑔22 dt 

I usant les condicions inicials: valors de 𝑦1 𝑖 𝑦2 𝑖 𝑡0 𝑖 𝑡𝑛 podrem 

deduïr L, suposant que t és la variable!!. 

 

 


