e—ax

~(1-e—o)

Y

Derivem:

Y=Yy

y'= (- a).(y+y?)

"=(—@)2 (y +3y% + 2y%)

"=(=a®). (v + 7.y% +12.y3 + 6.y%)

yV =(—a)t. (+y +y? +14.y2 + 14.y3 + 36.y3 + 36.y* +
+24.y* + 24.y°)

yV = (—a)®.(y +31. y? + 180y3+390 y*+380 y°+140 y°)

yVI = (—a)®.(i+63 y2+602 y3+2100 y*+3460 y°>+2740 y°®+840
7
y’)

On suposem que n = derivada n-esima

x™.f™(0)

n!

Quan la serie de Taylor ésy= Y27, , hecessitem trobar

una expressio per als coeficients:
lileny'

1,3,2eny"

1, 7, 12,6 eny’”’

1, 15,50, 60, 24 ...en yV



Aleshores inventem per assaig i error:

3 y4 y5\’ son exponents, no derivades

ytyty
n=1: -1 -1 enesimes
n=2:+1 +3 +2
n=3:-1 -7 -12 -6
n=4:+1 +15 +50 +60 +24
n=5: -1 -31 -180 -390...
n=6:+1 +63 +602 +2100...

son derivades n-eésimes

que la série que compleix y2és: a, = (2.|a,_1| + 1).(—=1)"

mentre que la que compleix y3és:
ona, a, az a; das..

+2 -12 +50 -180 +602 ...

aZ“ (—1)"ja que a partir de a,a a,, r=-6
n

de a,a aj, r=25/6=+4'1

s, (e'e]
llarelacid " r":r=Y1"¢

des de aza a4, r=90/25=-3'5
de a,a as, r=301/90=+3'09 etc ...
sabent del calcul matematic que a1 = a,.r™:
i la serie és:
25 90
Sy == 2.6+ (2).12 — ()0,50+ (301/90).180+...

0Sy3 =-+—a..6+ (2—65) LAy — (%). a;+(301/90). a,+...



Aleshores: Ape1=12=a,.r™=2 (- 6%)
Ap12=50=a,.1.7™2=12.(+ 62)
pn4+3=180=a,,.7™3=50.(- 6™3)

An44=602= apy3.74=50. (+6"4)

etc...

v

my m3zmy,my m

D'on podem extreure que: 6= r"1podem suposar que m,=11
ir=6

!
r’mz=6"2=4'1 -»Ln(4'1)=m,.Ln6—> m2=LnL(:61)
! !/
- Ln(3's). m4=Ln(3 09)
Lné Lné

| ja estan aillades totes les variables de y3. Si comprovem: a,=
a;.r’™m=2, (—6M1)=12,

Ln(4'1)

az=a,.1"M2=12. (+6 Lne )= ~50
i aixi successivament...

mentre que: y*-6 +60 -390 +2100 ...



n=4 a,= (5. a,_,) + 30 »[(5.6 ) + (30.1)](—1)*
n=5a,= (5..a,_4) + 90 =[(5,60 ) + (30,3)](—1)°

n=6 a,= (5.a,_,) +150 —(5,390) + (30,5)(—1)°®

i siampliem per logica:

n=7 a,=(5..a,_1) +210 -[(5.2100 ) + (30.7)] (—1)7(?)
etc ...

aleshores hem d'inserir un valor que anomenarem "b":

b ENombres naturals imparells. a,;, =[(5. a,;—1)+(30.(
2b+1)].(—1)*

tornant al principi, comencant per la série de Taylor:

x%y(x)°  x'(-a).(y+y?) x*(-a)*(y+3y*+2y°) n
ol 1! ' 21
x3(—a)3(y+7y%+12y3+6y%) n x*(—a)*(y+15y%2+50y3+60y*+24y°)
3! 41

On traiem un factor comu de y?2:

xZ(_a)Z x3(_a)3 x4—(_a)4-
T TR Ay

[x (—a).a; + as + -]

Si fem el mateix amb y3obtindrem

xZ(_a)Z x3(_a)3 x4—(_a)4- x5(_a)5
T TR TR ST

[

Coneixer les expressions dea, — agpreviament difds

as + ...]

(série geometrica).
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