Estudi del tensor metric:

Mitjangant ell sabem que podem calcular la longitud:
L=[" |g;;. %t %7 dt
. | 9ij- X"

quan i=j, la delta de Kronecker= e'.e; = 5{ =1

Aleshores g;;= components de la metrica (que també pot
. i Yji

representar-se com a matrlu:( . .
9ij  Yjj

La meétrica no tenen perque ser nimeros.

) en el cas de 2-D.

Tornant a la Longitud L: C;—);i =v!, %j=vj quan i=j=1,2
v=(v, €1 + v,€3)

xtx).dt?=||D]|2=(v1 8] + v,87).(vie7 + vye;)=

Jii- V1V1.€1. 811 gij. V1Vp.€1.8;5 + gji. VaVg.€5.81 +
+9jj- VoV €5.€;

Al ser e i e, bases canoniques i linealment independents, usem
la delta de Kronecker.

En 2-D:
dL
dL
funciona el teorema no funciona el teorema
de Pitagores de Pitagores,

per tant:dL? = goodx°dx®+gq dxtdx® + g,odx®dx! +
gy1dxtdxt



oo Yo1
dio Y11

tenim el que s'Tanomena la Matriu Métrica:[

en 3-D podem concebre la superficie:

doo Yo1 Yoz
dS? = (dxldx?dx3).| 910 911 912 | .(dxldx?dx3)T
920 Y21 Y22

Passem ara a calcular 'Angle:

A =,
€2
e, e;=1.e/0.¢e,
e, =CosH. ey, Sinb. e,
gﬁ‘ > e—l) e—1)=1 , 6—2) 6—2)=1 , 8_2) e_l)=0
e, =¢e; on e; i e,= vectors unitaris

Podem entendre que e_~1’.( e_? — e_:’)=0 - (;1(;2 — éze~1 =0 -
= 112
- |erez|= [[ef]|
~  ~2 2 ~02 = =
Aixi com |[ey + &5 =[[ex]|” + [lez]| +2[[ex]]. [[e: |

Que expressat en coordenades canoniques o “de referencia”:
— —,
(e1, €3):

~ ~. 2
e + &|| =((e7 + €. Cos8)?+(0 + &3.Sin6)?=
=[(e1)* + 2. (e1)*. CosB + (e7)*. (Cos6)*]+
+(0 + &,.5in0)? (@)



=2 e N PN E=N TR TE=AT R, —
||el|| + ||ez|| +2||el||. ||ez||=(el + 0)2 + [(CosB.e7)? +
(Sind.e3)?1+2.\/(e7)2.4/[(CosB.e7)? + (Sinb.e;)% -

Com que sén vectors unitaris, (e;)? =1, (e3)? =1

ier.e;=0 isid = (ar,a) |ldll=yaf+ a3
— 1+ 1.(Cos0)?+1. (SinB)%+2.,/1. (CosB)? + 1. (Sinb)? (D)

Si ara igualem ambdds costats de la igualtat: (@)= (1))
1+2.Cos0+ 1. (Cos0)?+1.(Sin0)?=1+1+2.1
2(1+ CosB)=4

cosa que coincideix amb la Desigualtat triangular:

(1+Cos6) <2 - [e1e;] < [e1]|. [[e2]

| ara: diferencial de Volum:

dv? = \/900911922933- dx®dx*dx?dx?
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